TESTE INTERMEDIO DE MATEMATICA A

RESOLUGAO - VERSAO 1

GRUPO1

Uma fungdo continua em R nZo pode passar de valores negativos a
valores positivos, ou de valores positivos a valores negativos, sem
tomar o valor zero.

Portanto, o conjunto R\{0} n&o pode ser o contradominio de uma
fungao continua, de dominio R

O grafico da fungdo f tem a concavidade voltada para cima em
] — 00,2] e voltada para baixo em ]2, + oo[, tendo um ponto de
inflexdo para x = 2

Portanto, a fungdo f” é positiva para = < 2, é negativa para
T > 2 etoma o valor zero para x = 2

Das quatro expressdes apresentadas, a Unica que define uma funcao
com estas caracteristicas é a expressdo 2 —

lim c’ -1 = lim ¢’ -1 =
so0 ax?+a’r o Tar ( +a)
(e 1 11
= lim X =1x ===
r2—0 ax r+a a a

TX Tx6=294

Existem 8C5 maneiras diferentes de escolher as cinco posigoes
onde pode ser colocada a letra A, na sequéncia das oito respostas.
Para cada uma delas, existem 3 opgdes para colocar a letra B. As
duas opgdes ) ocupam, de modo unico, as duas restantes
posicdes.

O numero de casos possiveis &, ent&o, 8C5 X 3 = 168

O numero de casos favoraveis é 1

Portanto, a probabilidade pedida é ﬁ

Resposta D

Resposta C

Resposta D

Resposta A

Resposta C
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GRUPO 11

(L+20)(3414) —i®+i"  34i+6i42i2 — 24 413
3i - 3i

3+7i—2—i*+4  14+T7i+1—i 2467
3i - 3i - 3%

2461 - =2i—67  6-2i 2 .
=3 X = 3@ —~3 =2-731

2. PXNY)=PX)xPY|X)+P(X)-PY) <
P(XNY)
P(X)

&1-P(XUY)=P(XNY)+1-P(X)—-P(Y) &

& P(XUY) = P(X) x +1-P(X)-P(Y) &

& PXUY)=PX)+PY)-PXNY)&
& P(XUY)=P(XUY)
Portanto, P(X NY) = P(X) x P(Y|X) + P(X) — P(Y)

3.1. Afungdo f écontinuaem R, pelo que o seu grafico ndo tem assimptotas verticais.

Quanto a existéncia de assimptotas nao verticais, tem-se:

2 ,—x
r—>+o0c T T — 400 x
_ 3 4dte™ ) _ (i —z)_
- (A5 = am (S ee) -
—  lim (i+4x%): 0+4x0=0
r—+oco\ T €

* lim [f(@) ~0xa] = lim f(z) = lim 3+ da’e)=

xr— + o0 T — + 00 xr— 4+ 00

T — + 00

2
= lim <3+4>< i(,,/.>:3+4><0:3

Portanto, a recta de equagdo y = 3 & assimptota do grafico da fungédo f
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3.2.

3.3.

2 —x
o lim f(;) = Ilim 3+4$ € -
= lim <— + e e” > = lim (— + 4:(:6*9”) =
T — —00 T z——oco\ L
=0+4x(—o0)xem™®=4x(—00)x(+00)= —

Portanto, o grafico da fungdo f n&o tem assimptota n&o vertical, quando = — — o0

Conclusdo: arecta de equagdo y = 3 é a unica assimptota do grafico da fungdo f

flx) =B +422e ) = (4a2e ™) =8z e @ +4a2(—e ™) =

=8z e —4z’e " =e " (82 —412?)

fl(x)=0 & e* (80 —42%) =0 & 8r—42’=0 &
S d4x2-—2)=0 < =0V =2

T — 00 0 2 + o0
f! — 0 + 0 —
f AN Min / Max |\

Portanto, a fungdo f tem um Gnico minimo relativo, que ¢ iguala 3 (f(0) = 3)

g(2) =0 & x +In[f(z)-3]=0 & 2+ (3 + 422 *-3)=0 &
S 2+ In(42’e”) =0 2+ In(42?) +In(e™) =0 &

S rx+h@A2?) —2=0 @) =0 & 422 =1 & 2’ = T e
_ _ 1 _ 1

S r=—-5 V=5

O dominiode g € R\{0} e, portanto, a fungdo ¢ tem dois zeros: — % e %
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4.1.

4.2.

4.3.

Tem-se tgw—PE)—B, peloque PB =5tgx, dondevem PC =5—5tgx

9
cosw

3] ]
Tem- = = | AP =
em-se COST P pelo que

Tem-se EQ =524+52 peloque AC = /50

3] 3]
COS T + Vo0 = cos & — 5tgx + /50 +5

Portanto, f(z) = 5— Htgx +

(@) = (cosx 5tgx—|—\/_+5> = (coi:c >,—5><(tgx)/:

—5.(—senz) 5oy L _ bsenz—5
cos? x cos? - cos2
1 5 10 5
F(=) = ssen () =5 Sxg 5 Zom Ty
— - — — —
6 cos (T) (\é§> x I
_ 10
- 3
. , 10
Portanto, o declive darecta r é — 3

O valor de x para o qual o perimetro do tridngulo [APC] éiguala 16 é asolugdo da
equagao f(x) =16

Na figura, estdo representados o grafico da 1y

funcdo f e a recta de equagdo y = 16, 16 F—— —_—

bem como o ponto de interseccdo dos dois

gréficos. A abcissa desse ponto € a solugao

da equagao f(z) =16 | | >
0] 0,24 % X

Portanto, o valor de x, arredondado as centésimas, ¢ 0,24
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